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1.【多选】设函数 f(x) 在 x = 0 处二阶可
导且满足 limx→0(

ln(1+x)
x3 + f(x)

x2 ) = 0，则下述正确
的有（）。

A. f ′(0) = 1
2

B. f(0) = −1

C. f ′′(0) = − 2
3

D. limx→0
f(x)− x

2

x2 = − 1
3

2.【单选】曲线 y = x2+1
x−2

+ ln(1 + ex) 的渐近
线共有（）条。

A. 0
B. 3
C. 2
D. 1
3.【单选】设函数 f(x) 在 (0,+∞) 上二阶

可导，且 ∀x ∈ (0,+∞), f ′′(x) > 0.∀n ∈ Z+，令
an = f(n)，则下述结论必成立的是（）。

A. 若 a1 < a2，则 {an} 必收敛
B. 若 a1 < a2，则 {an} 必发散
C. 若 a1 > a2，则 {an} 必收敛
D. 若 a1 > a2，则 {an} 必发散

4.【单选】设 y = y(x) 是方程 y′′ + 2y′ + y =

e−x 的解且满足 y(0) = 0, y′(0) = 0。则当 x → 0

时，与 y(x) 等价的无穷小量是（）。
A. ln

√
1 + x2

B. sinx2

C. 1− cos
√
x

D. ln(1− x2)

5.【单选】设函数 f(x) 在 x = 0 的某个领域
内有定义。则 f(x) 在 x = 0 处可导当且仅当（）。

A. limh→+∞ h(f( 1
h
)− f(0)) 存在

B. limh→−∞ h(f( 1
h
)− f(0)) 存在

C. limh→0
f(h)−f(−h)

2h
存在

D. limh→0
f(0)−f(−h)

h
存在

6.【多选】设函数 f(x) 在 (0,+∞) 上有界且
可导，则以下结论错误的是（）。

A. 当 limx→+∞ f(x) = 0 时 ，必 有
limx→+∞ f ′(x) = 0

B. 当 limx→0+ f ′(x) 存 在 时 ，必 有
limx→0+ f ′(x) = 0

C. 当 limx→0+ f(x) = 0 时 ，必 有
limx→0+ f ′(x) = 0

D. 当 limx→+∞ f ′(x) 存 在 时 ，必 有
limx→+∞ f ′(x) = 0
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7.【单选】设 f(x) = e−x2

，则 f (2022)(0) =（）。
A. − 2022!

1011!

B. 2022!
1011!

C. 1
1011!

D. − 1
1011!

8.【多选】设 f(x) 是定义在 [a, b] 上的函数，
x0 ∈ (a, b)。则以下说法正确的是（）。

A. 如果 f 在点 x0 二阶可导，且 x0 是 f 的极
小值点，则 f ′(x0) = 0，且 f ′′(x0) > 0。

B. 如果 f 在点 x0 二阶可导，且 x0 是 f 的极
小值点，则 f ′(x0) = 0，且 f ′′(x0) ≥ 0。

C. 如果 f ′(x0) = 0，且 f ′′(x0) > 0。则 x0 是
f 的极值点。

D. 如果 x0 是 f 在 (a, b) 内唯一的极值点，则
x0 也是 f 在 [a, b] 上的最值点。

9. 【单选】设函数 f(x) 的导函数 f ′(x) 在
x = 0 处连续，且满足 limx→∞

f ′(x)
x

= −1，则有
（）。

A. x = 0 是 f(x) 的极小值点。
B. x = 0 不是 f(x) 的极值点。
C. (0, f(0)) 是曲线 y = f(x) 的拐点。
D. x = 0 是 f(x) 的极大值点。

10.【单选】设函数

f(x) =

|x|α sin 1
|x|β , x 6= 0

0, x = 0

其中 α, β 是正常数，则当且仅当下述条件（）
满足时，必有 f ′(0) 存在，但 f ′′(0) 不存在。

A. 1 < α ≤ β + 1

B. 1 < α ≤ β + 2

C. 1 ≤ α ≤ β + 1

D. β + 1 < α ≤ β + 2
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